
แบบรายงานผลการสราง/พัฒนานวัตกรรมการจัดการเรียนรู 

สำนักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษาชัยภูมิ 

................................................................ 

 

1. ช่ือนวัตกรรมการจัดการเรียนรู 

แนวทางการจัดกิจกรรมเรียนรู เรื่องอนุกรมเรขาคณิต 

2. ช่ือผูสราง/พัฒนานวัตกรรมการจัดการเรียนรู 

ชื่อ นายณรงฤทธิ์                         สกุล ปลอดโคกสูง 

โรงเรียนชัยภูมิภักดีชุมพล              โทร   098-5637759        E-mail narongrit@cb.ac.th 

3. แนวทางการคิดคนนวัตกรรมการจัดการเรียนรู 

        แนวทางท่ี 1  แสวงหานวัตกรรมการจัดการเรียนรูจากแหลงตาง ๆ ท่ีเคยมีผูสรางหรือทำ

 ไวแลว  แลวนำมาปรับปรุงหรือพัฒนาใหม 

       แนวทางท่ี 2  การสรางนวัตกรรมการจัดการเรียนรูข้ึนใหม 

4. ประเภทของนวัตกรรมการจัดการเรียนรู 

       สื่อการจัดการเรียนรู 

      เทคนิควิธีการจัดการเรียนรู   

5. ความเปนมาและความสำคัญของปญหาท่ีตองสราง/พัฒนานวัตกรรมการจัดการเรียนรู 

 ในการจัดกกิจกรรมการเรียนรูในวิชาคณิตศาตรในระดับชั้นมัธยมศึกษาตอนปลาย ดวยตัว

เนื้อหาวิชาจะเนนไปทางนามธรรม ซ่ึงยากตอการอธิบายหรือการทำความเขาใจ ผูสอนจึงเล็งเห็นการ

นำเนื้อหาไปปรับกับเนื้อหาเรื่องอ่ืนท่ี เชน ถาไปในระดับมัธยมศึกษาจะใชหลักการในระดับ

มัธยมศึกษาตอนตนในการอธิบาย แตเม่ือเรียนในระดับมัธยมศึกษาตอนปลายก็จะใชความรูท่ีเรียนใน

การอธิบายแทนปรากฏการณท่ีเกิดข้ึนแทน  ในเนื้อหาเรื่องอนุกรมเรขาคณิต จะพบวาหากเราใชสูตร

ในการคำนวณนักเรียนอาจจะจำสูตรแลวนำไปใช ซ่ึงไมใชหลักการทางคณิตศาสตรเทาท่ีควร  

เพราะคณิตศาสตรเปนวิชาท่ีควรวิเคราะหหาขอสรุป เปนแบบแผน แบบรูป ผูสรางนวัตกรรมจึงอยาก

ใชกระบวนการสอนทางอุปนัยคณิตศาสตรมาใชเปนหลักในการสรุปสูตรท่ีไดเพ่ือใหนักเรียนเห็น

ปรากฏการณท่ีเกิดข้ึน เพ่ือใหเขาใจตัวสูตรนั้นอยางแทจริง 

 

 



6. วัตถุประสงคของการสราง/พัฒนานวัตกรรมการจัดการเรียนรู 

1. เพ่ือใหนักเรียนใชกระบวนการเรียนรูโดยใชหลักอุปนัยทางคณิตศาสตรไปใชสรุปขอสังเกตท่ี

เกิดข้ึน 

7. กลุมเปาหมาย/ประชากร/กลุมตัวอยาง 

นักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 6 

8. หลักการ แนวคิด ทฤษฎีท่ีใชในการสราง/พัฒนานวัตกรรมการจัดการเรียนรู 

 แนวคิดในการออกแบบกิจกรรมใชหลักการบวกอนุกรมเรขาคริตท่ีเกิดข้ึนโดยใชสี่เหลี่ยม

จตุรัสอิบาย และใชหลักการคณิตศาสตรโดยหลักอุปนยัคือสรุปขอสังเกตจากโจทยท่ีได เปนสูตรท่ัวไป 

9. การออกแบบนวัตกรรมการจัดการเรียนรู (โครงสรางของนวัตกรรม) 

โครงสรางของนวัตกรรมไดออกแบบดังนี้ 

1. ปญหา โดยใชบทพากยเอราวรัณมาเปนปญหาในการพบเห็นโจทยอนุกรมเรขาคริต 

2. สรุปขอสังเกต จะใชโจทยปญหาโดยใชสามเหลี่ยม เพ่ือใหนักเรียนสรุปสูตรท่ีไดจากปญหานี้ 

3. การอธิบายปรากฎการณเพ่ือนำไปใช โดยใชการหาพ้ืนท่ีของรูปสี่เหลี่ยมจตุรัสท่ีถูกแบงสวนแลวหา

พ้ืนท่ีและเสนรอบวงท่ีรวมกันไดมีคาเปนเชนไร  

4. การทำโจทยทาทาย เพ่ือใหนักเรียนนำความรูไปประยุกตปรับใชในการทำโจทย 

10. วิธีดำเนินการสราง/พัฒนานวัตกรรมการจัดการเรียนรู 

1. ศึกษาเนื้อหาเรื่องอนุกรมเรขาคณิต 

2. หาปญหาของการพบเห็นโจทยอนุกรมเรขาคณิต 

3. คนควาศึกษาโจทยในเรื่องอนุกรมเรขาคณิต 

4. ประยุกตปรับใชปรากฏการณท่ีเกิดข่ึนโดยนำโจทยเรขาคณิตไปปรับใช 

5. นำไปใชกับโจทยปญหาทาทาย 

11. วิธีการ/แนวทางการใชนวัตกรรมการจัดการเรียนรู 

 นำนวัตกรรมไปปรับใชท้ังนักเรียนในกลุมเกงและกลุมออนเพ่ือประเมินผลของนวัตกรรม วา

สามารถไปใชกับนักเรียนท้ังหมดไดหรือไม หรือมีขอผิดพลาดเชนไรกับนักเรียนในกลุมตาง ๆ 

 

 

 



12. ผลการพัฒนานวัตกรรมการจัดการเรียนรู (สอดคลองกับวัตถุประสงคของการสราง/พัฒนา

นวัตกรรมการจัดการเรียนรูในขอ 6 ) 

1. เพ่ือใหนักเรียนใชกระบวนการเรียนรูโดยใชหลักอุปนัยทางคณิตศาสตรไปใชสรุปขอสังเกตท่ีเกิดข้ึน 

 ผลท่ีไดคือนักเรียน 90 % สามารถสรุปความสัมพันธท่ีไดโดยใชโจทยปญหาของจำนววงกลม

ท่ีเพ่ิมข้ิน และจากอนุกรมเรขาคณิตได แตมีปญหากับนักเรียน 10% ท่ียังไมสามารถสรุปโดยใช  

13. การเผยแพรนวัตกรรมการจัดการเรียนรู 

เผยแพรผาน Google site ของครูผูสอนเพ่ือใหคุณครท่ีูสนใจไดนำไปปรับใช 

 

 

 

 

        (นายณรงฤทธิ์ ปลอดโคกสูง) 

                                                                                             ครูผูชวย 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



แนวทางการสงผลงานเพ่ือเผยแพรนวัตกรรมการจัดกระบวนการเรียนรูคณิตศาสตร 

เพ่ือรับเกียรติบัตรระดับเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษาชัยภูมิ 

 

1.  วัตถุประสงคการดำเนินงาน 

     1.1  เพ่ือสงเสริมใหครคูณิตศาสตร ไดสรางสรรคนวัตกรรมทางการศึกษา ในการพัฒนาศักยภาพผูเรียนสู

การเปนพลเมืองโลกตามเปาหมายการพัฒนาท่ียั่งยืน 

     1.2  เพ่ือเผยแพรผลงานนวัตกรรมทางการศึกษาท่ีมีคุณภาพของครูคณิตศาสตร สูการปฏิบัติอยาง

แพรหลายในระดับเขตพ้ืนท่ีการศึกษา และระดับอ่ืน ๆ  

2.  ลักษณะของนวัตกรรมการจัดการเรียนรู 

     นวัตกรรมการจัดการเรียนรู หมายถึง รูปแบบ วิธีการ เทคนิคการจัดการเรียนรู หรือสื่อการเรียนรูท่ีมุง

แกไขหรือพัฒนาศักยภาพผูเรียนสูการเปนพลโลกตามเปาหมายการพัฒนาท่ียั่งยืนท่ีเหมาะสมตามบริบทของ

สถานศึกษา 

3.  การสงนวัตกรรมการจัดการเรียนรู 

     สงแบบรายงานผลการสราง/พัฒนานวัตกรรมการจัดการเรยีนรูพรอมแนบรปูภาพประกอบท่ีจำเปน 

ไมเกิน 20 หนา (ไมรวมปก) ไดท่ี korakeng2@gmail.com เปนไฟล pdf ภายในวันท่ี 23 มิถุนายน 2566  

      

 

      

 

 



กิจกรรมการเรยีน
การสอนวชิาคณติศาสตร์

เรื�อง อนกุรมเรขาคณิต
(Geometric Series)

นายณรงฤทธิ� ปลอดโคกสงู
โรงเรยีนชยัภมูภัิกดีชุมพล
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แนวทางการจัดกิจกรรมการเรียนรู 

เรื่อง อนุกรมเรขาคณิต (Geometric Series) 

จุดประสงคของการศึกษา : ศึกษาผลบวกของอนุกรมเรขาคณิต 

ใหนักเรียนศึกษาบทกวีของ บทพากยเอราวัณแลวตอบคำถามตอไปนี้ 

 บทพากยเอราวัณ จากพระราชนพินธเรื่องรามเกียรติ์ ในพระบาทสมเด็จพระพุทธเลิศหลานภาลัย 

 เปนกาพยฉบัง 16 ซ่ึงบรรยายลักษณะของชางเอราวัณ พาหนะของพระอินทร ซ่ึงชางในบทพากยนี้เกิดจาก

การเนรมิตของอินทรชิต เพ่ือหลอกลอกองทัพของพระราม โดยสวนหนึ่งของบทพากยเปนดังนี้ 

    

                               ชางนิรมิตฤทธิแรงแข็งขัน                   เผือกผองผิวพรรณ 

                               สสีงัขสะอาดโอฬาร 

            สามสิบสามเศียรโสภา                       เศียรหนึง่เจ็ดงา 

   ดั่งเพชรรัตนรูจี 

   งาหนึ่งเจ็ดโบกขรณี                          สระหนึ่งยอมมี 

   เจ็ดกออุบลบันดาล 

   กอหนึ่งเจ็ดดอกดวงมาลย                 ดอกหนึ่งแบงบาน 

   มีกลีบไดเจ็ดกลีบผกา 

   กลีบหนึ่งมีเทพธิดา                         เจ็ดองคโสภา 

   แนงนอยลําเพานงพาล 

   นางหนึ่งยอมมีบริวาร                     อีกเจ็ดเยาวมาลย 

   ลวนรูปนิรมิตมารยา 
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ใหนักเรียนตอบคําถามตอไปนี้ โดยใชขอมูลจากบทพากยขางตน 

 1. ชางเอราวัณมีก่ีเศียร 

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 2. เศียรชางเอราวัณแตละเศียรมีงาก่ีก่ิง และชางเอราวัณมีงารวมท้ังหมดก่ีก่ิง 

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 3. งาแตละก่ิงมีสระบัวก่ีสระ และชางเอราวัณมีสระบัวรวมท้ังหมดก่ีสระ 

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 4. สระบัวแตละสระมีกอบัวก่ีกอ และชางเอราวัณมีกอบัวรวมท้ังหมดก่ีกอ 

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 5. กอบัวแตละกอมีดอกบัวก่ีดอก และชางเอราวัณมีดอกบัวรวมท้ังหมดก่ีดอก 

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 6. ดอกบัวแตละดอกมีก่ีกลีบ และชางเอราวัณมีกลีบดอกบัวรวมท้ังหมดก่ีกลีบ 

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 7. กลีบดอกบัวแตละกลีบมีเทพธิดาก่ีองค และชางเอราวัณมีเทพธิดารวมท้ังหมดก่ีองค 

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 8. เทพธิดาแตละองคมีบริวารก่ีนาง และชางเอราวัณมีบริวารรวมท้ังหมดก่ีนาง 

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 9. ชางเอราวัณมีกลีบดอกบัว เทพธิดาและบริวารรวมท้ังหมด 

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
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และหลังจากนั้นใหนักเรียนพิจารณารูปตอไปนี้ 

2. พิจารณารูปตอไปนี้  

 

คำถาม : มีจำนวนวงกลมท้ังหมดก่ีรูป 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

b. ใหนักเรียนแตละคนศึกษาจำนวนวงกลมท้ังหมดดังรูป 

 

แนวคิด

..............................................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................................. 
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จากรูปขางตนสรุปไดวา 

..............................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

c. กำหนดให n  จำนวนเต็มบวก นักเรียนสามารถคาดเดาสูตรของผลบวก ไดหรือไม 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

กําหนดให n  เปนจํานวนเต็มบวก, a  และ r  เปนจํานวนจริงโดยท่ี ≠ 1r  นักเรียนมีวิธีการหาผลบวก 

−+ + + +2 1... na ar ar ar  

ไดอยางไร? 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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กิจกรรมหาผลรวมของพ้ืนท่ีสี่เหลี่ยม 

จุดประสงคของกิจกรรม นักเรียนสามารถนําความรูเก่ียวกับอนุกรมเรขาคณิตไปคํานวณพ้ืนท่ีและเสนรอบ 

รูปของสี่เหลี่ยมจตุรัสได 

 

 

 

วัสดุ/อุปกรณ 

 1. กระดาษรูปสี่เหลี่มจัตุรัส 

 2. ดินสอ 

 3. ไมบรรทัด 

 4. สีไมหรือสีเมจิก 

 5. เทปกาว 

คําช้ีแจง ใหนักเรียนสราง สี่เหลี่ยมจัตุรัส และตอบคําถามตอไปนี้ 

 ข้ันท่ี 1 แบงดานของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสแบงดานออกเปน 2 สวน เทา ๆ กันท้ัง สี่ดาน สรางรูปสี่เหลี่ยม

จตุรัสเชื่อมจุดท้ังสี่ แลวระบายสรีปูสี่เหลี่ยมท่ีไดดานลางชายมือ เพ่ือหาพ้ืนท่ี  

 ข้ันท่ี 2 พิจารณารูปสี่เหลี่ยมท่ีไมถูกระบายสี 1 รูปดานขวามือ ทํากระบวนการในข้ันท่ี 1 กับรูป

สี่เหลี่ยมดานบนขวามือ  

 ข้ันท่ี 3 เม่ือทำข้ันตอนท่ี 2 เสร็จใหพิจารณราสี่เหลี่ยมดานบนขวามือไปเรื่อยๆ  

 

 

 



6 
 

 สมมติวารูปสามเหลี่ยมเริ่มตนมีดานยาว L  หนวยเทากันทุกดาน และสวนท่ีถูกระบายสีคือสวนท่ีถูก

ตัดออกใหนักเรียนเติมขอมูลลงในตารางตอไปนี้ 

ข้ันท่ี 1 พ้ืนท่ีท่ีถูกระบายสี เสนรอบรูป 

0    

1    

2    

3    
   

n    
 

1. พ้ืนท่ีของรูปสี่เหลี่ยมรวมกันทุกรูปตั้งแตข้ันท่ี 1 ถึงข้ันท่ี n  รวมกันเทากับก่ีตารางหนวย ? 

..............................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

2. ความยาวเสนรอบรูปของรูปสี่เหลี่ยมทุกรูปตั้งแตข้ันท่ี 1 ถึงข้ันท่ี n  รวมกันเทากับก่ีหนวย? 

..............................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

 

 

 

 

 

 

 



7 
 

 

เฉลย 
แนวทางการจัดกจิกรรมการเรียนรู 

เร่ือง อนุกรมเรขาคณิต (Geometric Series) 

จุดประสงคของการศึกษา : ศึกษาผลบวกของอนุกรมเรขาคณิต 

ใหนักเรียนศึกษาบทกวีของ บทพากยเอราวัณแลวตอบคำถามตอไปนี้ 

 บทพากยเอราวัณ จากพระราชนิพนธเรื่องรามเกียรติ์ ในพระบาทสมเด็จพระพุทธเลิศหลานภาลัย 

เปนกาพยฉบัง 16 ซ่ึงบรรยายลักษณะของชางเอราวัณ พาหนะของพระอินทร ซ่ึงชางในบทพากยนี้เกิดจาก

การเนรมิตของอินทรชิต เพ่ือหลอกลอกองทัพของพระราม โดยสวนหนึ่งของบทพากยเปนดังนี้ 

 

   ชางนิรมิตฤทธิแรงแข็งขัน                  เผือกผองผิวพรรณ 

                               สสีงัขสะอาดโอฬาร 

            สามสิบสามเศียรโสภา                      เศียรหนึ่งเจ็ดงา 

   ดั่งเพชรรัตนรูจี 

   งาหนึ่งเจ็ดโบกขรณี                         สระหนึ่งยอมมี 

   เจ็ดกออุบลบันดาล 

   กอหนึ่งเจ็ดดอกดวงมาลย                 ดอกหนึ่งแบงบาน 

   มีกลีบไดเจ็ดกลีบผกา 

   กลีบหนึ่งมีเทพธิดา                         เจ็ดองคโสภา 

   แนงนอยลําเพานงพาล 

   นางหนึ่งยอมมีบริวาร                      อีกเจ็ดเยาวมาลย 

   ลวนรูปนิรมิตมารยา 
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ใหนักเรียนตอบคําถามตอไปนี้ โดยใชขอมูลจากบทพากยขางตน 

1. ชางเอราวัณมีก่ีเศียร      33  เศียร 

2. เศียรชางเอราวัณแตละเศียรมีงาก่ีก่ิง และชางเอราวัณมีงารวมท้ังหมดก่ีก่ิง 33 7×  ก่ิง 

3. งาแตละก่ิงมีสระบัวก่ีสระ และชางเอราวัณมีสระบัวรวมท้ังหมดก่ีสระ 233 7×  สระ 

4. สระบัวแตละสระมีกอบัวก่ีกอ และชางเอราวัณมีกอบัวรวมท้ังหมดก่ีกอ 333 7×  กอ 

5. กอบัวแตละกอมีดอกบัวก่ีดอก และชางเอราวัณมีดอกบัวรวมท้ังหมดก่ีดอก 433 7×  ดอก 

6. ดอกบัวแตละดอกมีก่ีกลีบ และชางเอราวัณมีกลีบดอกบัวรวมท้ังหมดก่ีกลีบ 533 7×  กลีบ 

7. กลีบดอกบัวแตละกลีบมีเทพธิดาก่ีองค และชางเอราวัณมีเทพธิดารวมท้ังหมดก่ีองค 633 7×  องค 

8. เทพธิดาแตละองคมีบริวารก่ีนาง และชางเอราวัณมีบริวารรวมท้ังหมดก่ีนาง 733 7×  นาง 

9. ชางเอราวัณมีกลีบดอกบัว เทพธิดาและบริวารรวมท้ังหมด 

( ) ( ) ( )5 6 7 533 7 33 7 33 7 1881 7× + × + × = ×  
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2. พิจารณารูปตอไปนี้  

คำถาม : มีจำนวนวงกลมท้ังหมดก่ีรูป 

แนวคิด + + 21 7 7   รูป 

ใหนักเรียนแตละคนศึกษาจำนวนวงกลมท้ังหมดดังรูป 

 

แนวคิด วิธีท่ี 1 : ( )+ + + 21 6 1 7 7  รูป 

          วธิีท่ี 2 : ( )27 7  
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จากรูปขางตนจะไดแนวคิดเปน −
+ + =

−

3
2 7 11 7 7

7 1
 

กำหนดให n  จำนวนเต็มบวก นักเรียนสามารถคาดเดาสูตรของผลบวก ไดหรือไม 

+ −
+ + + + + =

−

1
2 3 7 11 7 7 7 ... 7

7 1

n
n  

กำหนดให m  และ n  จำนวนเต็มบวก นักเรียนสามารถคาดเดาสูตรของผลบวก ไดหรือไม 

+ −
+ + + + + =

−

1
2 3 11 ...

1

n
n mm m m m

m
 

กําหนดให n  เปนจํานวนเต็มบวก, a  และ r  เปนจํานวนจริงโดยท่ี ≠ 1r  นักเรียนมีวิธีการหาผลบวก 

−+ + + +2 1... na ar ar ar  

ไดอยางไร? 

แนวคิด : ให −= + + + +2 1... n
nS a ar ar ar  

 จะไดวา −= + + + + +2 3 1... n n
nrS ar ar ar ar ar  

 ดังนั้น ( ) ( )− = − = −1 1n n
nr S a ar a r  

          ทำใหไดวา −
=

−
(1 )
1

n

n
a rS

r
 

 

 

 

 

 

 

 

 

ทฤษฎีบท 1. กำหนดให n เปนจำนวนเต็มบวก ถา a  และ r เปนจำนวนจริง ≠ 1r  แลว  

( )−
−

+ + + + =
−

2 1
1

...
1

n
n

a r
a ar ar ar

r
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การหาพ้ืนท่ีรวมของรูปสี่เหลี่ยม 

จุดประสงคของกิจกรรม นักเรียนสามารถนําความรูเก่ียวกับอนุกรมเรขาคณิตไปคํานวณพ้ืนท่ีและเสนรอบ 

รูปของสี่เหลี่ยมจัตุรัสได 

 

 

 

วัสดุ/อุปกรณ 

1. กระดาษรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส 

2. ดินสอ 

3. ไมบรรทัด 

4. สีไมหรือสีเมจิก 

5. เทปกาว 

คําช้ีแจง ใหนักเรียนสราง สี่เหลี่ยมจัตุรัส และตอบคําถามตอไปนี้ 

 ข้ันท่ี 1 แบงดานของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสแบงดานออกเปน 2 สวน เทา ๆ กัน สรางรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส 

เชื่อมจุดท้ังสี่ แลวระบายสีรูปสี่เหลี่ยมท่ีไดเพ่ือหาพ้ืนท่ี  

 ข้ันท่ี 2 พิจารณารูปสี่เหลี่ยมท่ีไมถูกระบายสี 1 รูปดานขวามือ ทํากระบวนการในข้ันท่ี 1 กับรูป

สี่เหลี่ยมดานบนขวามือ 

 ข้ันท่ี 3 พิจารณารูปสามเหลี่ยมท่ีไมถูกระบายสีท้ัง 9 รูป ทํากระบวนการในข้ันท่ี 1 กับรูปสามเหลี่ยม 

แตละรูป 
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สมมติวารูปสามเหลี่ยมเริ่มตนมีดานยาว L  หนวยเทากันทุกดาน และสวนท่ีถูกระบายสีคือสวนท่ีถูก

ตัดออก 

ใหนักเรียนเติมขอมูลลงในตารางตอไปนี้ 

ข้ันท่ี 1 พ้ืนท่ีท่ีถูกระบายสี เสนรอบรูป 

0  = 2
0A L  =0 4P L  

1 2

1 0
1

2 4
LA A

 
= = 
 

 = =1 4 2
2
LP L  

2  2

2 02

1
162

LA A
 

= = 
 

 = =2 4
4
LP L  

3  2

3 03

1
642

LA A
 

= = 
 

 = =2 4
8 2
L LP  

      
n  2

02

1
2 2n n n

LA A
 

= = 
 

 +
= =

1

44
2 2n n n

L LP  

1. พ้ืนท่ีของรูปสี่เหลี่ยมรวมกันทุกรูปตั้งแตข้ันท่ี 1 ถึงข้ันท่ี n  รวมกันเทากับก่ีตารางหนวย ? 

แนวคิด : 

1 2 3 2 3

0

0

1 1 1 1... ...
4 4 4 4

11
41

4 11
4

1 11
3 4

n n

n

n

A A A A

A

A

 
+ + + + = + + + + 

 
   −    =  
 −
 
 
 

= − 
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2. ความยาวเสนรอบรูปของรูปสามเหลี่ยมท่ีถูกตัดออกทุกรูปตั้งแตข้ันท่ี 1 ถึงข้ันท่ี n  รวมกันเทากับก่ี 

หนวย? 

แนวคิด : 

1 2 3 2

1 1... 4 2 1 ...
2 2

11
2

4
11
2

18 1
2

n n

n

n

P P P P L

L

−

 
+ + + + = + + + + + 

 
   −    =  
 −
 
 
 

= − 
 

 

3. ถาทำกระบวนการขางตนไปเรื่อย ๆ แลวพ้ืนท่ีรวมของทุกรูปท่ีระบายสีจะคาเขาใกลคาใด 

แนวคิด เนื่องจาก 0 0
1 1 1lim 1
3 4 3

n

n
A A

→∞

   − =    
 

ดังนั้นถาทำเชนนี้ไปเรื่อย ๆ แลวพ้ืนท่ีรวมจะมีคาเทากับ 0
1
3
A  ตารางหนวย 

เนื่องจาก 1lim8 1 8
2

n

n
L L

→∞

   − =    
 

ดังนั้นถาทำเชนนี้ไปเรื่อย ๆ แลวความยาวรอบรูปจะมีคาเทากับ 8L  ตารางหนวย 

 

 

เม่ือนักเรียนตอบคำถามเสร็จใหนับสี่เหลี่ยมมาตอกันใหมีขนาดใหญ 

 

 

 

ทฤษฎีบท 2. ถา a  และ r  เปนจำนวนจริงโดยท่ี 1r <  แลว 

2 3 ...
1
aa ar ar ar

r
+ + + + =

−
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คำถามทาทาย 

1.  จงหาผลบวกของอนุกรม 
1 1 1log 2 log 4 log 8 ....
4 8 16

+ + +  

แนวคิด 1 1 1 1 2 3log 2 log 4 log 8 .... ... log 2
4 8 16 4 8 16

 
+ + + = + + + 

 
 

         ( )

1 1 2 3 ... log 2
2 2 4 8
1 2 log 2
2
log 2

 
= + + + 

 

=

=
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